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ÅðåéäÞ ïé áñéèìçôÝò åßíáé ßóïé, ìåãáëýôåñï åßíáé ôï êëÜóìá ìå ôï ìéêñüôåñï ðáñï-

íïìáóôÞ, Üñá äéáôÜóóïíôáé ùò åîÞò:

3 3 3 3 3 3 3 3 3
< < < < < < < <

30 25 16 10 7 5 4 3 2

< < →
24 24
=

56 56
→
26 26
<

650 27
→
48 48
<

96 50

Óýãêñéóç êëáóìÜôùí

ÁíÜìåóá óå äýï ïìþíõìá êëÜóìáôá ìåãáëýôåñï åßíáé åêåßíï ðïõ Ý÷åé ôï ìåãáëýôåñï áñéèìç-

ôÞ.

Ãéá íá óõãêñßíïõìå åôåñþíõìá êëÜóìáôá, ôá ìåôáôñÝðïõìå ðñþôá óå ïìþíõìá. ÅéäéêÜ ãéá ôá

åôåñþíõìá êëÜóìáôá ðïõ Ý÷ïõí ôïí ßäéï áñéèìçôÞ, ìåãáëýôåñï åßíáé åêåßíï ìå ôï ìéêñüôåñï

ðáñïíïìáóôÞ.

Ôá åôåñþíõìá êëÜóìáôá ìðïñïýí íá ìåôáôñáðïýí óå éóïäýíáìá ôïõò ïìþíõìá, áí

ðïëëáðëáóéáóôïýí ïé üñïé ôïõò ìå ôïí êáôÜëëçëï áñéèìü.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 11

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 11 Äçìéïõñãïýìå êëÜóìáôá ìå ôïí ßäéï áñéèìçôÞ ãéá íá ìðïñÝóïõìå íá ôá óõãêñß-

íïõìå.( áõôÜ ðïõ Ý÷ïõí ßäéï ðáñïíïìáóôÞ ìðïñïýìå íá ôá óõãêñßíïõìå Üìåóá.)

22. Óýãêñéóç - äéÜôáîç êëáóìÜôùí

147
147
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¸íá êëÜóìá åêöñÜæåé Ýíáí áñéè-

ìü ðïõ åßíáé êïíôÜ óôï 1, áí ï

áñéèìçôÞò ôïõ åßíáé ðåñßðïõ ßóïò

ìå ôïí ðáñïíïìáóôÞ ôïõ.

¸íá êëÜóìá åêöñÜæåé Ýíáí áñéè-

ìü ðïõ åßíáé êïíôÜ óôï 0, áí ï

áñéèìçôÞò ôïõ åßíáé ðïëý ìéêñü-

ôåñïò áðü ôïí ðáñïíïìáóôÞ ôïõ.

¸íá êëÜóìá åêöñÜæåé Ýíáí áñéèìü

ðïõ åßíáé êïíôÜ óôï 1/2, áí ï

áñéèìçôÞò ôïõ åßíáé ðåñßðïõ ßóïò ìå

ôï ìéóü ôïõ ðáñïíïìáóôÞ ôïõ.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 3
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 13

Ôá åôåñþíõìá êëÜóìáôá ôá ìåôáôñÝðù óå éóïäýíáìá ïìþíõìá, ðïëëáðëáóéÜæï-

íôáò  ôïõò üñïõò ôïõò ìå êáôÜëëçëï áñéèìü ãéá íá ìðïñÝóù íá ôá óõãêñßíù.

→
15

60
        →

24

60
       →

6

60

→
25

20
      →

8

20

→
7

56
       →

24

56

ÅÊÐ (12, 15, 10) = 60,
6 15 24

60 60 60
< <

ÅÊÐ (4, 20, 5) = 20,
8 9 25

20 20 20
< <

ÅÊÐ (8, 56, 28) = 56,
7 20 24

56 56 56
< <

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 4
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 14

2 1 3
, ,

47 19 250
       

14 12 4
, ,

30 25 9

49 9 13 89
, , ,

50 10 15 100

Óýãêñéóç - äéÜôáîç êëáóìÜôùí
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Áðü ôá åôåñþíõìá êëÜóìáôá ðïõ Ý÷ïõí ôïí ßäéï áñéèìçôÞ, ìåãáëýôåñï åßíáé åêåßíï ìå

ôï ìéêñüôåñï ðáñïíïìáóôÞ.

 Ðñïôéìþ ôá 
4

8
 ôçò óïêïëÜôáò ãéáôß áíôéðñïóùðåýïõí ìåãáëýôåñï êïììÜôé, åêôüò

êáé áí ðñïóÝ÷ù ôç äéáôñïöÞ ìïõ, ïðüôå èá ðñïôéìÞóù ôá 
4

10

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 13

Èá óõãêñßíù ôá äýï êëÜóìá-

ôá. ÁíÜìåóá óå äýï ïìþíõ-

ìá êëÜóìáôá ìåãáëýôåñï åß-

íáé åêåßíï ðïõ Ý÷åé ôï ìåãá-

ëýôåñï áñéèìçôÞ.

3 2

5 5
> . To äåýôåñï ðáéäß.

Áí õðïèÝóïõìå üôé ÷ùñßæïõìå ôá ÷ñÞ-

ìáôá óå 5 ßóá ìÝñç, îüäåøå ôá 3 ìÝñç

åíþ ï 1ïò îüäåøå ôá 2 ìÝñç.

Ôï äåýôåñï ðáéäß îüäåøå ðåñéóóüôåñá ÷ñÞìáôá.

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 13

 Óýãêñéóç - äéÜôáîç êëáóìÜôùí
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Èá âñù ôï Å.Ê.Ð. ôùí ðáñïíïìáóôþí ôùí ôñéþí êëáóìÜôùí . Êáôüðéí èá äéáéñÝóù

ôï Å.Ê.Ð. ìå êÜèå ðáñïíïìáóôÞ, ãéá íá âñù ìå ðïéïí áñéèìü èá ðñÝðåé íá ðïëëá-

ðëáóéÜóù ôïõò üñïõò ôïõ êÜèå êëÜóìáôïò.

ÐïëëáðëáóéÜæù ôïõò üñïõò ôïõ êÜèå êëÜóìáôïò ìå ôïí êáôÜëëçëï áñéèìü êáé

Ýôóé ìåôáôñÝðù ôá åôåñþíõìá êëÜóìáôá óå ïìþíõìá,ïðüôå ìðïñþ íá ôá óõãêñßíù.

ÅÊÐ (12,18,24)=72,  Ð12=12, 24, 36, 48, 60, 72 , Ð18=18, 36, 54, 72 , Ð24=24, 48, 72

ÌåôáôñÝðù ôá êëÜóìáôá óå ïìþíõìá:    
10 6 60

12 6 72

⋅
=

⋅
,    
14 4 56

18 4 72

⋅
=

⋅
,    
19 3 57

24 3 72

⋅
=

⋅

¢ñá äéáôÜóóïíôáé ùò åîÞò:   
60 57 56

> >
72 72 72

Ôï ó÷ïëåßï Á åß÷å ôç ìåãáëýôåñç åðéôõ÷ßá.

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 3
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 13

Óýãêñéóç - äéÜôáîç êëáóìÜôùí

¢óêçóç 1

Óå êÜðïéï ãõìíÜóéï ôçò ÁèÞíáò óôéò åîåôÜóåéò ôïõ Éïõíßïõ,ïé ìáèçôÝò

ðïõ Ýãñáøáí âáèìü ðÜíù áðü 12 Þôáí: ãéá ôçí 1ç ôÜîç ôá 
4

5
 ôïõ

óõíüëïõ ôùí ìáèçôþí,ãéá ôçí 2ç ôÜîç ôá 
7

10
 ôïõ óõíüëïõ ôùí ìáèçôþí

êáé ãéá ôçí 3ç ôÜîç ôá 
17

20
 ôïõ óõíüëïõ ôùí ìáèçôþí. Óå ðïéÜ ôÜîç Þôáí

ïé ðåñéóóüôåñïé ìáèçôÝò ðïõ Ýãñáøáí ðÜíù áðü 12;

ëýóç

ÌåôáôñÝðù ôá êëÜóìáôá óå ïìþíõìá:

4 4 16

5 4 20

⋅
=

⋅
,    
7 2 14

10 2 20

⋅
=

⋅
,    
17 17

20 20

⋅1
=

⋅1

Ïé ðåñéóóüôåñïé Þôáí

ïé ìáèçôÝò ôçò 3çò ôÜ-

îçò.
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Èá ìåôáôñÝøù ôá åôåñþíõìá êëÜóìáôá óå

ïìþíõìá èá èåùñÞóù ôïí ðáñïíïìáóôÞ

ùò “üëï” êáé èá ìïéñÜóù ôçí “ðßôá” ìïõ óå

ôüóá ìÝñç üóá ìïõ ëÝåé ï ðáñïíïìáóôÞò.

Ï êÜèå áñéèìçôÞò èá ìïõ äåß÷íåé ôï ìÝñïò

ôïõ üëïõ.

1 2 2 4 6 2 2 1
= , = , = , =
5 10 5 10 30 10 20 10

Ï óõããñáöÝáò åííïïýóå üôé, üóï ðåñéóóüôåñç áîßá íéþèåé êÜðïéïò üôé Ý÷åé, ôüóï ìéêñüôåñç áîßá

Ý÷åé óôçí ðñáãìáôéêüôçôá.

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 4
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 14

ÁðÜíôçóç
äñáóôçñéüôçôáò
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 14

 Óýãêñéóç - äéÜôáîç êëáóìÜôùí
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23. ÐñïâëÞìáôá ìå ðñüóèåóç êáé áöáßñåóç êëáóìÜôùí

Ãéá íá ðñïóèÝóïõìå Þ íá áöáéñÝóïõìå åôåñþíõìá êëÜóìáôá, ôá ìåôáôñÝðïõìå ðñþôá óå ïìþ-

íõìá.

ÐñïóèÝôïõìå ïìþíõìá êëÜóìáôá ðñïóèÝôïíôáò ôïõò áñéèìçôÝò ôïõò.

Áöáéñïýìå ïìþíõìá êëÜóìáôá áöáéñþíôáò ôïõò áñéèìçôÝò ôïõò.

¼ôáí ðñÝðåé íá ëýóù Ýíá ðñüâëçìá ðïõ Ý÷åé êëÜóìáôá Þ ìåéêôïýò áñéèìïýò:

ÅëÝã÷ù áí ïé áñéèìïß ôïõ ðñïâëÞìáôïò åßíáé óôçí ßäéá ìïñöÞ.

Áí äåí åßíáé óôçí ßäéá ìïñöÞ, ôïõò ìåôáôñÝðù óå áñéèìïýò ìéáò ìïñöÞò.

Áðïöáóßæù ðïéåò ðñÜîåéò ðñÝðåé íá êÜíù.

Åêôåëþ ôéò ðñÜîåéò êáé åëÝã÷ù ôï áðïôÝëåóìá

5 7
3 1
8 12
+ =

87 38 125 5
5 µ. ή 5,21µ. περίπου

24 24 24 24
= + = =

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 15

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 15

     

18 21 22 7 2
2

24 24 24 24 6

 
= + + + − = 
 

68 56 68 56 12 1

24 24 24 24 2

−
= − = = =
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ÐñïâëÞìáôá ìå ðñüóèåóç êáé áöáßñåóç êëáóìÜôùí

ÌåôáôñÝðù ðñþôá ôïí ìåéêôü óå êëÜóìá. ¸ðåéôá èá êÜíù ôçí ðñüóèåóç

ôùí êëáóìÜôùí ãéá íá õðïëïãßóù ôï óõíïëéêü âÜñïò.

4 1 1
2
5 4 6
+ + =

168 15 10 193 13
3

60 60 60 60 60
+ + = =  êéëÜ

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 15

Ôï óõíïëéêü âÜñïò èá åßíáé 
13
3
60

 êéëÜ

¢óêçóç 1

Ç Ìáñßá êïõâáëÜåé ôñåßò ôóÜíôåò ðïõ æõãßæïõí 2
4

3
 ê. , 

1

3
 ê. êáé 

1

6
 ê.

áíôßóôïé÷á. Ðüóï âÜñïò ìåôáöÝñåé óõíïëéêÜ ç Ìáñßá;

1 1 11 1 1 11 3 1 4 1 2 33 4 2 39
2
4 3 6 4 3 6 4 3 3 4 6 2 12 12 12 12

⋅ ⋅ ⋅
+ + = + + = + + = + + =

⋅ ⋅ ⋅

3

¼ôáí ðñÝðåé íá ëýóù Ýíá ðñüâëçìá ìå êëÜóìáôá Þ ìåéêôïýò áñéèìïýò:

• ÅëÝã÷ù áí ïé áñéèìïß ôïõ ðñïâëÞìáôïò åßíáé óôçí ßäéá ìïñöÞ.

• Áí äåí åßíáé óôçí ßäéá ìïñöÞ, ôïõò ìåôáôñÝðù óå áñéèìïýò ìéáò ìïñöÞò.

• Áðïöáóßæù ðïéåò ðñÜîåéò ðñÝðåé íá êÜíù.

• Åêôåëþ ôéò ðñÜîåéò êáé åëÝã÷ù ôï áðïôÝëåóìá.

ëýóç



154
154

ÐñïâëÞìáôá ìå ðñüóèåóç êáé áöáßñåóç êëáóìÜôùí

Ïé áñéèìïß ôïõ ðñïâëÞìáôïò äåí åßíáé óôçí ßäéá ìïñöÞ. Èá ôïõò ìåôáôñÝøù óå êëÜ-

óìáôá ïìþíõìá, ìå ðáñïíïìáóôÞ ôï 15. ¸ðåéôá èá óõãêñßíù ôá êëÜóìáôá.

2 6
παιδιά

5 15
= ,    

1 5
άντρες

3 15
=

Ìå óýãêñéóç Ý÷ù:
4 5 6

15 15 15
< <

Ðåñéóóüôåñá åßíáé ôá ðáéäéÜ.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 15

¢óêçóç 1

Óå Ýíáí êéíçìáôïãñÜöï êáôÜ ôç äéÜñêåéá ðñïâïëÞò ìéÜò ôáéíßáò ôá 
2

3
 ôùí

èåáôþí Þôáí ðáéäéÜ, ôá 
5

6
Üíäñåò êáé ôá 

12

15
 ãõíáßêåò. Ïé ãõíáßêåò , ïé

Üíäñåò Þ ôá ðáéäéÜ Þôáí ðåñéóóüôåñïé;

ëýóç
Ïé áñéèìïß ôïõ ðñïâëÞìáôïò äåí åßíáé óôçí ßäéá ìïñöÞ. Èá ôïõò ìåôá-

ôñÝøù óå êëÜóìáôá ïìþíõìá, ìå ðáñïíïìáóôÞ ôï 15. ¸ðåéôá èá óõã-

êñßíù ôá êëÜóìáôá.
2 20

παιδιά
3 30
= , 

5 25
άντρες

6 30
= , 

12 24
,γυναίκες

15 30
=

Ìå óýãêñéóç Ý÷ù:
20 24 25

30 30 30
< <

¢ñá ðåñéóóüôåñïé åßíáé ïé Üíäñåò.
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ÐñïâëÞìáôá ìå ðñüóèåóç êáé áöáßñåóç êëáóìÜôùí

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 3
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 16

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
äñáóôçñéüôçôáò
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 16

1

42

42

1

4

12

12

4

1

3
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Ðñüâëçìá  1

Ç Áëßêç Ýöáãå ôï 
1

3
 áðï Ýíá ãëõêü. Ï áäåëöüò ôçò ï Êùíóôáíôßíïò

Ýöáãå ôá 
3

5
. Ðüóï ãëõêü áðÝìåéíå êáé ðïéüò Ýöáãå ôï ðåñéóóüôåñï;

Ïé áñéèìïß ôïõ ðñïâëÞìáôïò åßíáé

óôçí ßäéá ìïñöÞ.(üëïé êëÜóìáôá)

Áñêåß ëïéðüí íá ôïõò ðñïóèÝóïõ-

ìå ãéá íá äïýìå áí ôï êëÜóìá ðïõ

èá ðñïêýøåé èá Ý÷åé áñéèìçôÞ êáé

ðáñïíïìáóôÞ ßóïõò. Áí íáé, ôüôå èá

åßíáé ßóï ìå ôç ìïíÜäá, äçëáäÞ èá Ý÷ïõí öÜåé üëï ôï

ãëõêü. Áí ü÷é, èá áöáéñÝóïõìå áõôü ðïõ èá âñïýìå

áðü ôï êëÜóìá "ìïíÜäá" ãéá íá âñïýìå ðüóï ãëõêü

Ýìåéíå.

1 3 1 5 3 3 5 9 14

3 5 3 5 5 3 15 15 15

⋅ ⋅
+ = + = + =

⋅ ⋅

14 15 14 1
1

15 15 15 15
− = − =

ÁðÜíôçóç: Ï Êùíóôáíôßíïò Ýöáãå ðå-

ñéóóüôåñï. ¸ìåéíå ôï 
1

15
ôïõ ãëõêïý.

ÐñïâëÞìáôá ìå ðñüóèåóç êáé áöáßñåóç êëáóìÜôùí
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24. ÐñïâëÞìáôá ìå ðïëëáðëáóéáóìü êáé äéáßñåóç êëáóìÜôùí

Õðïëïãßæù ìéá áñéèìçôéêÞ ðáñÜóôáóç ðïõ Ý÷åé êëÜóìáôá Þ ìåéêôïýò áñéèìïýò:

• Åêôåëþ ôéò ðñÜîåéò áðü áñéóôåñÜ ðñïò ôá äåîéÜ, ìå ôç ãíùóôÞ óåéñÜ (ðñþôá äõíÜìåéò, ðïëëáðëá-

óéáóìïß, äéáéñÝóåéò êáé ìåôÜ ðñïóèÝóåéò, áöáéñÝóåéò).

Áí õðÜñ÷ïõí ðáñåíèÝóåéò, êÜíù ôéò ðñÜîåéò ðñþôá ìÝóá ó' áõôÝò ìå ôçí ßäéá óåéñÜ.

5 2 3 5 2 3 2
2

4 3 8 4 3 8 1

⋅
⋅ − ⋅ = − ⋅ =

⋅

20 18 2 1

24 24 24 12
− = =

Ðïëëáðëáóéáóìüò êáé äéáßñåóç êëáóìÜôùí

Ãéá íá ðïëëáðëáóéÜóïõìå êëÜóìáôá, ðïëëáðëáóéÜæïõìå áñéèìçôÞ ìå áñéèìçôÞ

êáé ðáñïíïìáóôÞ ìå ðáñïíïìáóôÞ.

Ãéá íá äéáéñÝóïõìå äýï êëÜóìáôá, áíôéóôñÝöïõìå ôïõò üñïõò ôïõ äåýôåñïõ êëÜ-

óìáôïò êáé êÜíïõìå ðïëëáðëáóéáóìü

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 17
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Õðïëïãßæù ìéá áñéèìçôéêÞ ðáñÜóôáóç ðïõ Ý÷åé êëÜóìáôá Þ ìåéêôïýò áñéèìïýò

• Åêôåëþ ôéò ðñÜîåéò áðü áñéóôåñÜ ðñïò ôá äåîéÜ, ìå ôç ãíùóôÞ óåéñÜ

(ðñþôá äõíÜìåéò, ðïëëáðëáóéáóìïß, äéáéñÝóåéò êáé ìåôÜ ðñïóèÝóåéò,

áöáéñÝóåéò).

Áí õðÜñ÷ïõí ðáñåíèÝóåéò, êÜíù ôéò ðñÜîåéò ðñþôá ìÝóá ó' áõôÝò ìå

ôçí ßäéá óåéñÜ.

• ÌåôáôñÝðù ôïõò áñéèìïýò, óå üðïéá ìïñöÞ ÷ñåéÜæåôáé ãéá íá êÜíù ðñÜîåéò.

5 2 3 5 2 3 2
2

4 3 8 4 3 8 1

⋅
⋅ − ⋅ = − ⋅ =

⋅

20 18 2 1

24 24 24 12
− = =

1 4 1
5 0,4 : 2 1
2 5 3

   
⋅ + + − =   

   
  

4
: 2

3

 
− = 

 
 
25 4 8

:
10 10 10

 
+ + 

 
 =

37 6 4 37 2 37 3 111 11
: 5

10 3 3 10 3 10 2 20 20

 
= − = : = ⋅ = = ⋅ 

 

Õðïëïãßæù ìéá áñéèìçôéêÞ ðáñÜóôáóç ðïõ Ý÷åé êëÜóìáôá Þ ìåéêôïýò áñéèìïýò

• Åêôåëþ ôéò ðñÜîåéò áðü áñéóôåñÜ ðñïò ôá äåîéÜ, ìå ôç ãíùóôÞ

óåéñÜ (ðñþôá äõíÜìåéò, ðïëëáðëáóéáóìïß, äéáéñÝóåéò êáé ìåôÜ

ðñïóèÝóåéò, áöáéñÝóåéò).

Áí õðÜñ÷ïõí ðáñåíèÝóåéò, êÜíù ôéò ðñÜîåéò ðñþôá ìÝóá ó' áõôÝò

ìå ôçí ßäéá óåéñÜ.

• ÌåôáôñÝðù ôïõò áñéèìïýò, óå üðïéá ìïñöÞ ÷ñåéÜæåôáé ãéá íá êÜíù ðñÜîåéò.

ÐñïâëÞìáôá ìå ðïëëáðëáóéáóìü êáé äéáßñåóç êëáóìÜôùí

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 11

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 17
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ÓêÝöôïìáé üôé óôï ïñèïãþíéï

  ôï åìâáäüí åßíáé:  Å=á·â.

Ôï åìâáäüí ôïõ ïñèïãùíßïõ èá åß-

íáé:

1 5 5

3 8 24
⋅ =  ôåôñáã. ìÝôñá

Ôï åìâáäüí åßíáé 
5

24
 ôåôñáãùíéêÜ ìÝôñá.

Ãéá íá äéáéñÝóïõìå äýï êëÜóìá-

ôá, áíôéóôñÝöïõìå ôïõò üñïõò

ôïõ äåýôåñïõ êëÜóìáôïò êáé êÜ-

íïõìå ðïëëáðëáóéáóìü.

2 1 128 13
16 : 3 :
8 4 8 4

= =

128 4 512
5

8 13 104
= ⋅ = =

Óôá ðáéäéÜ ôïõ Ýäùóå ôá 
2

3
 ôïõ ðïóïý ðïõ êÝñäéóå óôï ëá÷åßï, Üñá êÜèå ðáéäß ðÞñå:

2 2
: 3
3 9

=  ôïõ ðïóïý. Ôá 
2

3
 ôïõ ðïóïý åßíáé 1.800 . Õðïëïãßæù ðüóï åßíáé ôï 

1

3
 ôùí

1.800  êáé Ýðåéôá èá õðïëïãßóù ðüóï åßíáé üëï ôï ðïóü.

Ôï 
1

3
  ôïõ ðïóïý åßíáé: 1.800 : 2 900€=

üëï ôï ðïóü: 900 3 2.700€⋅ =

 ÐñïâëÞìáôá ìå ðïëëáðëáóéáóìü êáé äéáßñåóç êëáóìÜôùí

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 17

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 17

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 3
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 17
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á. ¼ëïé ïé ÷þñïé åßíáé 20. ¢ñá ôï Å.Ê.Ð.(4,10,20,4,20)=20

¢ñá:    ôá  
1 5

4 20
=       êáé      ôá  

3 6

10 10
=

â. ¼ëá ôá æþá åßíáé 50, Üñá:

Ïé ìáúìïýäåò áðïôåëïýí ôá 
20 2

50 5
= , ôá ðôçíÜ ôá 

15 3

20 10
= ,

ïé êáìçëïðÜñäáëåéò ôá  
10 1

50 5
=     êáé ïé åëÝöáíôåò ôá 

5 1

50 10
= .

ã. ÅðåéäÞ êÜèå óôÞëç Ý÷åé 10 êïõôÜêéá èá öôéÜîù üëá ôá êëÜóìáôá ìå ðáñïíïìáóôÞ ôï 10

þóôå ï áñéèìçôÞò ôïõò íá ìïõ äåßîåé ðüóá êïõôÜêéá ðñÝðåé íá æùãñáößóù.

¢ñá: 
1 2

Κ
5 10

= = , 2 4
Μ
5 10

= =

ÐñïâëÞìáôá ìå ðïëëáðëáóéáóìü êáé äéáßñåóç êëáóìÜôùí

ÁðÜíôçóç
äñáóôçñéüôçôáò
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 18
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25. Ç Ýííïéá ôçò ìåôáâëçôÞò

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

Óõìâïëßæù ôïí Üãíùóôï áñéèìü ìå ÷.
•  ÷+12

•  ÷–4

•  ÷+24

...........................

...........................

...........................

¢ãíùóôïò / ÌåôáâëçôÞ

 Ôï ãñÜììá Þ ôï óýìâïëï ðïõ ÷ñçóéìïðïéåßôáé óå ìéá áñéèìçôéêÞ ðáñÜóôáóç óôç èÝóç

ìéáò Üãíùóôçò Þ ìåôáâáëëüìåíçò ôéìÞò ëÝãåôáé ìåôáâëçôÞ.

ÏðïéïäÞðïôå ãñÜììá (Þ óýìâïëï) ìðïñåß íá ÷ñçóéìïðïéçèåß ùò ìåôáâëçôÞ êáé ìéá

ìåôáâëçôÞ ìðïñåß íá ÷ñçóéìïðïéçèåß óôç èÝóç ïðïéïõäÞðïôå áñéèìïý. Ãéá íá

åêöñÜóïõìå ìéá öñÜóç ìå áñéèìçôéêÞ ðáñÜóôáóç áêïëïõèïýìå ôñßá âÞìáôá:

1. Ðñïóäéïñßæïõìå ôçí Üãíùóôç ðïóüôçôá.

2. ÅðéëÝãïõìå ìéá ìåôáâëçôÞ ãéá ôçí Üãíùóôç ðïóüôçôá.

3. Ðñïóäéïñßæïõìå ôéò ðñÜîåéò áíÜìåóá óôïõò áñéèìïýò êáé ôç ìåôáâëçôÞ.

¢óêçóç 1

ÃñÜøå ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò ÷ñçóéìïðïéþíôáò ìéÜ ìåôáâëçôÞ:

• Ç äéáöïñÜ åíüò äéøÞöéïõ áñéèìïý áðü ôï 100.

• ¸íáò áñéèìüò åëëáôùìÝíïò êáôÜ 16.

ëýóç
Óõìâïëßæù ôïí Üãíùóôï áñéèìü ìå ôç ìåôáâëçôÞ ÷. Ôüôå

•  100 - ÷

•  ÷  – 16

...........................

...........................
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Ç Ýííïéá ôçò ìåôáâëçôÞò

ÊÜèå äåõôåñüëåðôï ï Þ÷ïò äéáíýåé 340 ìÝôñá. Óõìâïëßæù ìå ôç ìåôáâëçôÞ ÷

ôá äåõôåñüëåðôá. Ôüôå ç áðüóôáóç ðïõ äéáíýåé ï Þ÷ïò óå ÷ äåõôåñüëåðôá

åßíáé 340 . ÷ ìÝôñá

á. Óõìðëçñþíù ôïí ðßíáêá ìå ôï áðïôÝëåóìá ôçò ðñÜîçò 340 . ÷, áíôéêáèéóôþ-

íôáò ôç ìåôáâëçôÞ ÷ ìå ôïí áñéèìü ôùí äåõôåñïëÝðôùí ðïõ âëÝðù óôçí 1ç

ãñáììÞ.

â. Ç áñéèìçôéêÞ ðáñÜóôáóç åßíáé 340 . ÷, ïðüôå:

• ãéá ÷ = 5, åßíáé 340 . 5 = 1.700

• ãéá ÷ = 12, åßíáé 340 . 12 = 4.080

3     4     5      6     7      8     9     10    11    12

680 1.020 1.360 1.700 2.040 2.380 2.720 3.060 3.400 3.740 4.080

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

Áíôéêáèéóôþ ôç ìåôáâëçôÞ á ìå êÜèå Ýíáí áðü ôïõò áñéèìïýò êáé åëÝã÷ù ðïéïò áðü áõ-

ôïýò åðáëçèåýåé ôçí áñéèìçôéêÞ ðáñÜóôáóç.

• 22 – 15 = 7, äéáöïñåôéêüò ôïõ 6. • 15 – 15 = 0, äéáöïñåôéêüò ôïõ 6.

• 26 – 15 = 11, äéáöïñåôéêüò ôïõ 6. • 19 – 15 = 4, äéáöïñåôéêüò ôïõ 6.

• 21 – 15 = 6 • 30 – 15 = 15, äéáöïñåôéêüò ôïõ 6.

Ïðüôå ï áñéèìüò 21 åðáëçèåýåé ôçí áñéèìçôéêÞ ðáñÜóôáóç.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19
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26. Åîéóþóåéò óôéò ïðïßåò ï Üãíùóôïò åßíáé ðñïóèåôÝïò

Åîßóùóç

Ìéá éóüôçôá ðïõ ðåñéÝ÷åé ìéá ìåôáâëçôÞ, ëÝãåôáé åîßóùóç ìå Ýíáí Üãíùóôï. Ç ôéìÞ ðïõ åðáëçèåý-

åé ôçí åîßóùóç ïíïìÜæåôáé ëýóç ôçò åîßóùóçò.

¼ôáí ï Üãíùóôïò Ý÷åé ôç èÝóç ðñïóèåôÝïõ, ãéá íá ëýóù ôçí åîßóùóç áöáéñþ áðü ôï Üèñïéóìá

ôïí Üëëï ðñïóèåôÝï.

Ç åîßóùóç ìïéÜæåé ìå ìéá æõãáñéÜ ðïõ éóïññïðåß. Áí ðñÝðåé íá áöáéñÝóù Ýíáí áñéèìü áðü ôç ìßá ðëåõñÜ,

ãéá íá óõíå÷ßóåé íá éóïññïðåß, ðñÝðåé íá áöáéñÝóù ôïí ßäéï áñéèìü êé áðü ôçí Üëëç.

¢óêçóç 1 ( Ç åîßóùóç óáí æõãáñéÜ )

Óå ìéá æõãáñéÜ ìå äýï äßóêïõò ôïðïèåôïýìå óôïí Ýíáí âÜñïò 145 ãñáì-

ìáñßùí êáé óôïí Üëëï 55 ãñáììÜñéá. Ðüóï âÜñïò ðñÝðåé íá ôïðïèåôÞ-

óïõìå áêüìç, þóôå íá éóïññïðÞóåé ç æõãáñéÜ; Ìå ôç âïÞèåéá ìéáò ìåôá-

âëçôÞò, ãñÜøå ôçí åîßóùóç ðïõ ðåñéãñÜöåé ôçí êáôÜóôáóç áõôÞ êáé

õðïëüãéóå ôïí Üãíùóôï.

1. ÏíïìÜæù ôçí Üãíùóôç ôéìÞ ÷.

Ç åîßóùóç óôç æõãáñéÜ åßíáé

55 + ÷ = 145

2. ÓêÝöôïìáé ðùò ãéá íá éóïññïðÞ-

óåé ç æõãáñéÜ ðñÝðåé ôá âÜñç óôïõò

äõï äßóêïõò íá åßíáé ßóá. Õðïëïãßæù ìå ôï íïõ ðüóï

åßíáé ôï ÷, ðñïóèÝôïíôáò üóï âÜñïò ÷ñåéÜæåôáé óôï

55 þóôå íá ãßíåé 145.

¸ôóé

55  + 90 = 145.

¢ñá ÷ = 90

ÁðÜíôçóç: ÐñÝðåé íá âÜëïõìå áêüìç 90

ãñáììÜñéá óôï äßóêï.
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ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 21

Õðïëïãßæù ìå ôï íïõ ðüóï åßíáé ôï ÷, ðñïóèÝôïíôáò Ýíáí áñéèìü óôï 2 þóôå íá

ãßíåé 9. Áõôüò åßíáé ôï 7.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 21

Õðïëïãßæù ìå ôï íïõ ðüóï åßíáé ôï ÷, ðñïóèÝôïíôáò Ýíáí áñéèìü óôï Üèñïéóìá

( 3 + 2 + 7 )  = 12 þóôå íá ãßíåé 19. Áõôüò åßíáé ôï 7.

Ðñüâëçìá  1  ( Ëýóç åîßóùóçò ìå ôéò áíôßóôñïöåò ðñÜîåéò )

Ï Íßêïò åß÷å 26 ðáé÷íßäéá. Ôçí åðüìåíç ìÝñá ôùí ãåíåèëßùí ôïõ ìÝôñçóå

ôá ðáé÷íßäéá ôïõ êáé âñÞêå ðùò åß÷å 41. Ðüóá ðáé÷íßäéá ðÞñå ôçí çìÝñá

áõôÞ; Íá åêöñÜóåéò ìå åîßóùóç ôï ðñüâëçìá êáé íá ôï ëýóåéò.

¼ôáí ï Üãíùóôïò Ý÷åé ôç èÝóç

ðñïóèåôÝïõ, ãéá íá ëýóù ôçí å-

îßóùóç áöáéñþ áðü ôï Üèñïé-

óìá ôïí Üëëï ðñïóèåôÝï.

1. ¢ãíùóôç ôéìÞ åßíáé ï áñéèìüò

ôùí ðáé÷íéäéþí ðïõ äÝ÷èçêå ï Íß-

êïò. Ôçí ïíïìÜæù ð.

2. Ç åîßóùóç åßíáé 26 + ð = 41. Ãéá íá ëýóù ôçí

åîßóùóç áöáéñþ áðü ôï Üèñïéóìá ôïí Üëëï ðñïóèå-

ôÝï.

ð = 41 - 26

¢ñá ð = 15.

ÁðÜíôçóç: Ï Íßêïò ðÞñå 15 ðáé÷íßäéá.

 Åîéóþóåéò óôéò ïðïßåò ï Üãíùóôïò åßíáé ðñïóèåôÝïò
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ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 21

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 21

¸íá ðñüâëçìá ìðïñåß íá åêöñáóôåß óõìâïëéêÜ ìå ìéá éóüôçôá âÜæïíôáò óôç èÝóç

ôïõ Üãíùóôïõ ðïóïý ìéá ìåôáâëçôÞ.

1. Óôï ðñüâëçìá áõôü Üãíùóôç ôéìÞ åßíáé ôï ðïóü ôùí ÷ñçìÜôùí ðïõ ðñÝðåé íá óõãêå-

íôñþóåé ç ¢ííá. Ôçí ïíïìÜæù ÷.

2. Ç åîßóùóç åßíáé 37,5 + ÷ = 68. Ãéá íá ëýóù ôçí åîßóùóç áöáéñþ áðü ôï Üèñïéóìá

ôïí Üëëï ðñïóèåôÝï:

3. ÄçëáäÞ  ÷ = 68 - 37,5 = 30,5 . ¢ñá ÷ = 30,5.

1. Óôï ðñüâëçìá áõôü Üãíùóôç ôéìÞ

åßíáé ï áñéèìüò ðïõ áí ôï

ðñïóèÝóù óôïí 12 èá âñþ 36.

2. Ó÷çìáôßæù ôçí åîßóùóç.

3. Ãéá íá ëýóù ôçí åîßóùóç áöáéñþ

áðü ôï Üèñïéóìá ôïí Üëëï ðñïóèå-

ôÝï.

ÏíïìÜæù ÷ ôïí Üãíùóôï áñéèìü.

Ç åîßóùóç åßíáé:

12 + ÷ = 36.

÷ = 36 - 12 = 24

¢ñá ÷ = 24.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 3
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 21

Ó÷çìáôßæïõìå üëåò ôéò åîéóþóåéò êáé ôéò ÷ùñßæïõìå óýìöù-

íá ìå ôïí Üãíùóôï ðïõ ðåñéÝ÷ïõí.

ÎÝñïõìå üôé üëåò èá Ý÷ïõí äåýôåñï ìÝëïò ßóï ìå 15, ãéáôß

áõôü ðñïêýðôåé áðü ôïí äéáãþíéï Üîïíá ðïõ äåí õðÜñ÷åé

Üãíùóôïò : 2 + 5 + 8 = 15.

Åîéóþóåéò óôéò ïðïßåò ï Üãíùóôïò åßíáé ðñïóèåôÝïò
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2 + ÷ + 6 , ÷ + 5 + 3 (Üãíùóôïò ï ÷)

6 + 5 + ù, ù + 3 + 8, 2 + 9 + ù, (Üãíùóôïò ï ù)

9 + 5 + ø, 6 + ø + 8 (Üãíùóôïò ï ø)

2 + ÷ + 6 = 15

8 + ÷ = 15

÷= 15 - 8, Üñá ÷ = 7

9 + 5 + ø = 15

14 + ø = 15

ø = 15 - 14 , Üñá  ø = 1

6 + 5 + ù = 15

11 + ù = 15

ù = 15 - 11 , Üñá  ù = 4

 Åîéóþóåéò óôéò ïðïßåò ï Üãíùóôïò åßíáé ðñïóèåôÝïò

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÓõíÝ÷åéá
ðñïâëÞìáôïò 3
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 21
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27. Åîéóþóåéò óôéò ïðïßåò ï Üãíùóôïò åßíáé ìåéùôÝïò Þ áöáéñåôÝïò

Åîßóùóç óôçí ïðïßá ï Üãíùóôïò åßíáé  ìåéùôÝïò:

¼ôáí ï Üãíùóôïò åßíáé ï ìåéùôÝïò, ãéá íá ëýóù ôçí åîßóùóç ðñïóèÝôù óôç äéáöïñÜ ôïí áöáéñåôÝï.

Åîßóùóç óôçí ïðïßá ï Üãíùóôïò åßíáé  áöáéñåôÝïò:

¼ôáí ï Üãíùóôïò åßíáé ï áöáéñåôÝïò, ãéá íá ëýóù ôçí åîßóùóç áöáéñþ áðü ôïí ìåéùôÝï ôç äéáöïñÜ.

Ç éóïññïðßá ôçò åîßóùóçò äéáôçñåßôáé áí ðñïóèÝóù êáé óôá äõï ìÝñç ôïí ßäéï áñéèìü.

¢óêçóç 1

Ç Íßêç ðÞñå áðü ôç ìçôÝñá ôçò ìåñéêÜ êÝñìáôá êáé áãüñáóå ìéá ôõñüðéôá

ðïõ Ýêáíå 1,50  êáé Ýíá ìðïõêÜëé ãÜëá ðïõ Ýêáíå 2,70 . ¼ôáí ãýñéóå

åßäå üôé åß÷å óôçí ôóÝðç ôçò 3,40 . ÐñïóðÜèçóå íá ó÷çìáôßóåéò ôçí

åîßóùóç êáé íá õðïëïãßóåéò ðüóá ÷ñÞìáôá åß÷å ðÜñåé áðü ôçí ìçôÝñá ôçò.

ÏíïìÜæù ÷ ôçí Üãíùóôç ôéìÞ (ôá ÷ñÞìáôá ðïõ ðÞñå ç Íßêç).

 Ó÷çìáôßæù ôçí åîßóùóç:

÷ - (1,50 + 2,70) = 3,40

ÊÜíù ðñþôá ôçí ðñÜîç óôçí ðáñÝíèåóç: ÷ - 4,20 = 3,40. Ãéá íá ëýóù ôçí åîßóùóç,

ðñïóèÝôù óôç äéáöïñÜ ôïí áöáéñåôÝï:

÷ = 3,40 + 4,20. ¢ñá ÷ = 7,60

Åðáëçèåýù ôçí åîßóùóç: 7,60 - (1,50 + 2,70) = 3,40.

ÁðÜíôçóç: Åß÷å ðÜñåé 7,60  áðü ôï ðïñôïöüëé ôçò ìçôÝñáò ôçò.

ëýóç
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 Åîéóþóåéò óôéò ïðïßåò ï Üãíùóôïò åßíáé ìåéùôÝïò Þ áöáéñåôÝïò

5

5

2

2

3

3 31

31

43

31

12

31

12

63

96

63

96

96

63

63

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 23

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 23

• ÏíïìÜæù ÷ ôçí Üãíùóôç ôéìÞ (ï áñéèìüò ôùí cd’s

ðïõ åß÷å áñ÷éêÜ ï Ðáýëïò).

• Ó÷çìáôßæù ôçí åîßóùóç: ÷ – ( 3 + 4 + 2 ) = 28

• ÊÜíù ðñþôá ôçí ðñÜîç ìÝóá óôçí ðáñÝíèåóç.

• Ëýíù ôçí åîßóùóç ðñïóèÝôïíôáò óôç äéáöïñÜ ôïí

áöáéñåôÝï.

÷ – (3 + 4 + 2)  = 28

÷ – 9 = 28

÷ = 28 + 9

÷ = 37

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 23

9

3

3

3

9

×

3 ×

3

3 9

3

Ø

9

3

3

Ø
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• ÏíïìÜæù ÷ ôïí áñéèìü ðïõ äåß÷íåé ôéò êáñáìÝëåò

ðïõ õðÞñ÷áí áñ÷éêÜ óôç óáêïýëá.

• Ó÷çìáôßæù ôçí åîßóùóç:  ÷ – ( 12 + 24 ) = 40

• Ëýíù ôçí åîßóùóç ðñïóèÝôïíôáò óôç äéáöïñÜ ôïí

áöáéñåôÝï.

÷ – (12 + 24) = 40

÷ – 36 = 40

÷ = 76

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 23

Ðñüâëçìá 1

Ï Êùíóôáíôßíïò åß÷å 11,30  óôçí ôóÝðç ôïõ. ÌåôÜ áðü 3 çìÝñåò äéáðß-

óôùóå üôé åß÷å 65 ëåðôÜ. Ðüóá ÷ñÞìáôá îüäåøå ôï ôñéÞìåñï; Íá åêöñÜ-

óåéò ìå ìéá åîßóùóç ôï ðñüâëçìá êáé ìåôÜ íá ôï ëýóåéò.

Ãéá íá éóïññïðÞóåé ç æõãáñéÜ, ðñÝðåé

ôá âÜñç óôïõò äýï äßóêïõò íá åßíáé

ßóá. Áöáéñþ áðü ôï ìåéùôÝï ôç äéá-

öïñÜ.

Áíôéêáèéóôþ ôïí Üãíùóôï ìå

ôïí áñéèìü 15 êáé åëÝã÷ù áí

åðáëçèåýåôáé ç åîßóùóç.

32 – 15 =  17

¢ãíùóôç ôéìÞ åßíáé ôá ëåðôÜ ðïõ îüäåøå ï Êùíóôáíôßíïò. Ôçí ïíïìÜæù ë.

Ìå âÜóç ôï ðñüâëçìá ó÷çìáôßæù ôçí åîßóùóç:

11,30 - ë = 0,65

Ãéá íá ëýóù ôçí åîßóùóç áöáéñþ áðü ôï ìåéùôÝï ôç äéáöïñÜ:

ë = 11,30 -  0,65 . ¢ñá ë = 10,65 .

Åðáëçèåýù ôçí åîßóùóç: 11,30 - 10,65 = 0,65

ÁðÜíôçóç: Îüäåøå 10,35 .

ëýóç

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 3
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 24

Åîéóþóåéò óôéò ïðïßåò ï Üãíùóôïò åßíáé ìåéùôÝïò Þ áöáéñåôÝïò
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Ëýíïíôáò ôçí åîßóùóç 5697 - Â = 1796, Ý÷ïõìå Â = 3901.

Áíôéêáèéóôþíôáò ôçí ôéìÞ áõôÞ óôçí åîßóùóç Â - á = 1471, Ý÷ïõìå:

3901 - á = 1471

á = 3901 - 1471

á = 2430

¢ñá ôï ãåùãñáöéêü ðëÜôïò åßíáé 39 ìïßñåò êáé 1 ðñþôï ëåðôü,

åíþ ôï ãåùãñáöéêü ìÞêïò åßíáé 24 ìïßñåò êáé 30 ðñþôá ëåðôÜ.

Ïé óõíôåôáãìÝíåò áõôÝò ðáñáðÝìðïõí óôï íçóß ôçò Óêýñïõ.

ÔÝëïò, ôá óçìÜäéá óôï ÷Üñôç óçìáßíïõí ôï åîÞò:

“Áðü ôï áóôÝñé ðñï÷ùñïýìå 50 âÞìáôá ðñïò ôçí êáôåýèõíóç ðïõ äåß÷íåé ôï âÝëïò.

 Åîéóþóåéò óôéò ïðïßåò ï Üãíùóôïò åßíáé ìåéùôÝïò Þ áöáéñåôÝïò

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

Äñáóôçñéüôçôá
ôåôñ. åñãáóéþí â,
óåë. 24
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ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 25

28. Åîéóþóåéò óôéò ïðïßåò ï Üãíùóôïò åßíáé ðáñÜãïíôáò ãéíïìÝíïõ

Åîßóùóç óôçí ïðïßá ï Üãíùóôïò åßíáé ðáñÜãïíôáò ãéíïìÝíïõ

¼ôáí ï Üãíùóôïò åßíáé ðáñÜãïíôáò ãéíïìÝíïõ, ãéá íá ëýóïõìå ôçí åîßóùóç äéáéñïýìå ôï ãéíüìåíï

ìå ôïí Üëëï ðáñÜãïíôá.

Ç éóïññïðßá ôçò åîßóùóçò äéáôçñåßôáé áí äéáéñÝóù êáé ôá äõï ìÝñç ìå ôïí ßäéï áñéèìü.

á. 3 x 30⋅ = χ 30 : 3 10= =

â. 20 χ 2⋅ =
1

χ 2 : 20 ή
10

=

ã. 5 χ 4⋅ =

8
χ 4 : 5 0,8 ή

10
= =

ä. 3 χ 0,75⋅ =
25

χ 0,75 : 3 0,25 ή
100

= =

á. 18 χ 9⋅ =

1
χ 9 :18 0,5 ή

2
= =

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 25

â. 0,5 χ 54⋅ =

χ 54 : 0,5 108= =

ã. 2,5 χ 24⋅ =

χ 24 : 2,5 9,6= =

¢óêçóç 1

Ï ðáôÝñáò ôïõ ÔÜóïõ ðáñáäßäåé éäáßôåñá ìáèÞìáôá óå ðáéäéÜ êáé

ðëçñþíåôáé ìå 30 åõñþ ôçí þñá. ÐñÝðåé íá óõãêåíôñþóåé ÷ñÞìáôá

ãéá íá ðëçñþóåé ôçí áóöÜëåéá ôïõ áõôïêéíÞôïõ,ðïõ åßíáé 1200

åõñþ. Ðüóåò þñåò ðñÝðåé íá äïõëÝøåé; Ëýóôå ôï ðñüâëçìá ìå

åîßóùóç.

ä. 
3
χ 6 ή 0,75 χ 6

4
⋅ = ⋅ =

χ 6 : 0,75 ή χ 8= =



172
172

ëýóç

¢ãíùóôç ôéìÞ åßíáé ï áñéèìüò ôùí ùñþí (ù) ðïõ ðñÝðåé íá äïõëÝøåé.

ÃñÜöù ôçí åîßóùóç: 30 . ù = 1200

ÊÜíù ôçí áíôßóôñïöç ðñÜîç: ù = 1200 : 30 = 40. ¢ñá ù = 40 þñåò.

ÅðáëÞèåõóç: áíôéêáèéóôþ ôç ìåôáâëçôÞ ìå ôçí ôéìÞ óôçí áñ÷éêÞ åîßóùóç

êáé êÜíù ôçí ðñÜîç: 30 . 40 = 1200

ÁðÜíôçóç:  ÐñÝðåé íá äïõëÝøåé 40 þñåò.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 25

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 25

ÊÜèå äåõôåñüëåðôï ï Þ÷ïò äéáíýåé 340

ìÝôñá. ÐñÝðåé íá âñù óå ðüóá äåõôåñü-

ëåðôá ï Þ÷ïò èá äéáíýóåé 3.740 ìÝôñá.

ÏíïìÜæù ÷ ôá äåõôåñüëåðôá , ôüôå:

340 . ÷  = 3.740

÷  =  3.740 :  340

÷ = 11

Ãéá íá áêïýóïõìå ôçí áðÜíôçóç ôïõ áóôñï-

íáýôç ôá çëåêôñïìáíãçôéêÜ êýìáôá ðñÝðåé íá

ìåôáöÝñïõí ôç öùíÞ ìáò óôï öåããÜñé êáé íá

ìåôáöÝñïõí ôç öùíÞ ôïõ áóôñïíáýôç ðßóù óå

åìÜò, äçëáäÞ íá äéáíýóïõí áðüóôáóç:

450.000+450.000=900.000 ÷ì.

300.000 . ÷ = 900.000

÷ = 900.000 : 300.000

÷ = 3

Åîéóþóåéò óôéò ïðïßåò ï Üãíùóôïò åßíáé ðáñÜãïíôáò ãéíïìÝíïõ
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Ç êïñíßæá èá ìðåé ãýñù-ãýñù

áðü ôï Ýñãï. Ôï Ýñãï Ý÷åé ôï

ó÷Þìá êáíïíéêïý åîáãþíïõ.

6 . ÷ = 2,52

÷ = 2,52 : 6

÷ = 0,42

÷

÷

÷ ÷

÷ ÷

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 3
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 26

Ôï êáíïíïêü åîÜãùíï Ý÷åé ôçí éäéüôçôá

íá Ý÷åé Ýîé ðëåõñÝò, ßóïõ ìÞêïõò. Áí ç

êÜèå ðëåõñÜ åßíáé ÷ ìÝôñá, èá ÷ñåéá-

óôïýí 6·÷ ìÝôñá êïñíßæáò, ôá ïðïßá åß-

íáé 2,52 ìÝôñá.

¸ôóé, ó÷çìáôßæù ôçí åîßóùóç:

6 . ÷ = 2,52

Èá õðïëïãßóù ðïéï áðü ôá áõôïêßíçôá êáôáíáëþíåé ëéãüôåñç âåíæßíç óå Ýíá ÷éëéüìåôñï. Ôï áõôïêßíçôï

÷ñåéÜæåôáé ëéãüôåñç âåíæßíç ãéá íá êéíçèåß, Üñá ëéãüôåñç èá åßíáé êáé ç åðßðôùóç óôï ðåñéâÜëëïí ìå ôç ÷ñÞóç

ôïõ.

Ïéêïíïìéêüôåñï åßíáé ôï 1ï áõôïêßíçôï, áöïý ÷ñåéÜæåôáé ëéãüôåñç âåíæßíç ãéá íá äéáíýóåé 1 ÷éëéüìåôñï óå

ó÷Ýóç ìå ôá Üëëá.

Óçìåéþíïõìå:       0,0466<0,054<0,055<0,056

ë=16,3:350=0,0466 ðåñßðïõ

17,23  Þ  ê=17,23:320=0,054 ðåñßðïõ

300 . ì=16,5  Þ  ì=16,5:300=0,55 ðåñßðïõ

290 . í=13,6  Þ  í=16,3:290=0,056 ðåñßðïõ

Åîéóþóåéò óôéò ïðïßåò ï Üãíùóôïò åßíáé ðáñÜãïíôáò ãéíïìÝíïõ

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

Äñáóôçñéüôçôá
ôåôñ. åñãáóéþí â,
óåë. 26
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29. Åîéóþóåéò óôéò ïðïßåò ï Üãíùóôïò åßíáé äéáéñåôÝïò Þ äéáéñÝôçò

Åîßóùóç óôçí ïðïßá ï Üãíùóôïò åßíáé äéáéñåôÝïò

¼ôáí ï Üãíùóôïò åßíáé äéáéñåôÝïò, ãéá íá ëýóïõ-

ìå ôçí åîßóùóç ðïëëáðëáóéÜæïõìå ôï ðçëßêï ìå

ôïí äéáéñÝôç.

Åîßóùóç óôçí ïðïßá ï Üãíùóôïò åßíáé äéáéñÝôçò

¼ôáí ï Üãíùóôïò åßíáé äéáéñÝôçò, ãéá íá ëýóïõìå

ôçí åîßóùóç äéáéñïýìå ôïí äéáéñåôÝï ìå ôï ðçëß-

êï.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 27

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 27

á. 20 : χ 2

χ 20 : 2

χ 10

=

=

=

â. 3 : χ 30

χ 3 : 30

χ 0,1

=

=

=

  ã. 18 : χ 9

χ 18 : 9

χ 2

=

=

=

ä. 5 : χ 0,05

χ 5 : 0,05

χ 100

=

=

=

á. χ 3 3

χ 9

= ⋅

=

      â. χ : 5 0,4

χ 0,4 5

χ 2

=

= ⋅

=

     ã. χ 2 2,5

χ 5

= ⋅

=

   ä. χ : 40 4

χ 4 40

χ 160

=

= ⋅

=

¢óêçóç 1

Ï ÔÜêçò èÝëåé íá ôïðïèåôÞóåé 135 öùôïãñáößåò óå Ýíá Üëìðïõì.

Ðüóåò óåëßäåò ðñÝðåé íá Ý÷åé ôï Üëìðïõì , áí ðñÝðåé íá ôïðïèåôåß

ðÝíôå öùôïãñáößåò óå êÜèå óåëßäá;

Ëýóôå ôï ðñüâëçìá ìå åîßóùóç.
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Åîéóþóåéò óôéò ïðïßåò ï Üãíùóôïò åßíáé äéáéñåôÝïò Þ äéáéñÝôçò

ëýóç

¢ãíùóôç ôéìÞ åßíáé ï áñéèìüò ôùí óåëßäùí (ó) ðïõ ðñÝðåé íá Ý÷åé ôï

Üëìðïõì.

ÃñÜöù ôçí åîßóùóç: 135  : ó = 5

¼ôáí ï Üãíùóôïò åßíáé äéáéñÝôçò, ãéá íá ëýóïõìå ôçí åîßóùóç äéáéñïýìå

ôïí äéáéñåôÝï ìå ôï ðçëßêï.

ó = 135 : 5 = 27. ¢ñá ó = 27 óåëßäåò.

ÁðÜíôçóç:  ÐñÝðåé íá Ý÷åé 27 óåëßäåò.

ÏíïìÜæù ôçí Üãíùóôç ôéìÞ ð.

• Ó÷çìáôßæù ôçí åîßóùóç ð : 12 = 1.200

• ¼ôáí ï Üãíùóôïò åßíáé äéáéñåôÝïò, ãéá

íá ëýóïõìå ôçí åîßóùóç ðïëëáðëáóéÜ-

æïõìå ôï ðçëßêï ìå ôïí äéáéñÝôç:

ð = 1.200 . 12.

¢ñá ð = 14.400.

Åðáëçèåýù: 14.400 : 12 = 1.200

¢ãíùóôç ôéìÞ åßíáé ï áñéèìüò ôùí óåëßäùí

(ó) ðïõ èá ìïéñáóôïýí ôá ãñáììáôüóçìá.

Ó÷çìáôßæù ôçí åîßóùóç 720 : ó =24

¼ôáí ï Üãíùóôïò åßíáé äéáéñÝôçò, ãéá íá ëý-

óïõìå ôçí åîßóùóç äéáéñïýìå ôïí äéáéñåôÝï

ìå ôï ðçëßêï.

ó = 720 : 24. ¢ñá ó = 30.

Åðáëçèåýù: 720 :30 = 24

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 27

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 27
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á.) Ôï öùò óå ìéá þñá äéáíýåé 1.080.000.000 ÷ëì. ¢ãíùóôç ôéìÞ åßíáé ôá

÷éëéüìåôñá ðïõ äéáíýåé óå 6,5 þñåò.

¸ôóé ó÷çìáôßæù ôçí åîßóùóç: 1 . ÷ = 6,5 . 1.080.000.000

÷ = 7.020.000.000

â.)

Ïé ôéìÝò óôïí ðßíáêá åßíáé óå ÷éëéÜäåò.

ã.) Áöïý óå 1 þñá ôï öùò äéáíýåé 1.080.000.000 ÷éëéüìåôñá , óå  6,5 þñåò äéáíýåé

1.080.000 . 6 = 7.020.000.000 ÷éëéüìåôñá.

ÅðåéäÞ îÝñïõìå ôá ÷éëéüìåôñá ðïõ äéáíýïíôáé óå 1 þñá, åßíáé åýêïëï ìå Ýíáí áðëü ðïëëáðëáóéáóìü íá

õðïëïãßóïõìå êÜèå öïñÜ ôá ÷éëéüìåôñá ðïõ äéáíýïíôáé.  ¢ñá ï 3ïò ôñüðïò åßíáé ï áðëïýóôåñïò.

540.000    1.080.000  2.160.000  3.240.000  4.320.000  5.400.000  6.480.000  7.020.000

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

Äñáóôçñéüôçôá
ôåôñ. åñãáóéþí â,
óåë. 28

Åîéóþóåéò óôéò ïðïßåò ï Üãíùóôïò åßíáé äéáéñåôÝïò Þ äéáéñÝôçò
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30. Ëüãïò äýï ìåãåèþí

Ëüãïò äõï ìåãåèþí

Ôï áðïôÝëåóìá ôçò óýãêñéóçò äýï ìåãåèþí ðïõ åêöñÜæåôáé ùò êëÜóìá ïíïìÜæåôáé

ëüãïò. Ôï êëÜóìá áõôü Ý÷åé áñéèìçôÞ ôï Ýíá ìÝãåèïò êáé ðáñïíïìáóôÞ ôï Üëëï.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 29

¸óôù üôé ôá èñáíßá åßíáé 15 êáé ïé ìáèçôÝò 28,áðü ôïõò 28 ìáèçôÝò Ýóôù üôé

õðÜñ÷ïõí 16 áãüñéá êáé 12 êïñßôóéá, åíþ õðïèÝôïõìå üôé óõíïëéêÜ ïé ìáèç-

ôÝò åßíáé 180. ¸ôóé ó÷çìáôßæïõìå ôïõò ðáñáêÜôù ëüãïõò:

á. 
θρανία 15

παιδιά 28
=       â. 

αγόρια 16 4

κορίτσια 12 3
= =      ã.

µαθητές Στ 28 7

µαθητές σχολείου 180 45

′
= =

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 29

7

17

6

20

Ôá ãñÜììáôá óôï åëëçíéêü áëöÜâçôï åß-

íáé 24.

Ôá öùíÞåíôá åßíáé 7 êáé ôá óýìöùíá

24–7=17, åíþ óôï áããëéêü áëöÜâçôï

ôá öùíÞåíôá åßíáé 6 êáé ôá óýìöùíá 20.

ÓõíïëéêÜ Ý÷ïõìå 1.000 ãñáììÜñéá. Áöïý ôá 200 ãñáììÜñéá åßíáé æÜ÷áñç, ôá

õðüëïéðá  ãñáììÜñéá åßíáé ãÜëá.

100-200=800

ãñáììÜñéá æÜ÷áñç

ãñáììÜñéá ãÜëá

200

800
=

2

8

1

4
=

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 29
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       ×ÙÑÁ ÐÕÊÍÏÔÇÔÁ

ÌðáãêëáíôÝò 926

ÍåðÜë 184

ÅëëÜäá   81

ÔáôæéêéóôÜí   47

ÍéêáñÜãïõá   39

Ç Ýêôáóç ôçò êÜèå ÷þñáò  åßíáé 130.000 ôåôñáãùíéêÜ ÷éëéüìåôñá. Ãíùñßæïíôáò ðüóïò åßíáé ï

ðëçèõóìüò ôçò êÜèå ÷þñáò, ìðïñïýìå íá õðïëïãßóïõìå ôçí “ðõêíüôçôá ðëçèõóìïý”, áðü ôï

ëüãï  
αριθµός κατοίκων χώρας

έκταση ίδιας χώρας
.

5.070.000
39

130.000
=Νικαράγουα :

23.920.000
184

130.000
=Νεπάλ :

120.380.000
926

130.000
=Μπαγκλαντές :

10.530.000
81

130.000
=Ελλάδα :

6.110.000
47

130.000
=Τατζικιστάν :

8·5=40.........

5

40

1

8
=

Ôï êáíïíéêü ïêôÜãùíï Ý÷åé

ïêôþ ßóåò ðëåõñÝò. Ç ðåñßìå-

ôñïò ôïõ ïêôÜãùíïõ åßíáé ôï

Üèñïéóìá ôùí ïêôþ ðëåõñþí.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

Äñáóôçñéüôçôá
ôåôñ. åñãáóéþí â,
óåë. 30

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 30

Ëüãïò äýï ìåãåèþí
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31. Áðü ôïõò ëüãïõò óôéò áíáëïãßåò

Áíáëïãßá

¼ôáí óõãêñßíïíôáò äýï ëüãïõò äéáðéóôþóïõìå

üôé åßíáé ßóïé ìåôáîý ôïõò, ëÝìå üôé áðïôåëïýí ìéá

áíáëïãßá.

Ãéá íá ó÷çìáôßóù áíáëïãßá áðü Ýíá ëüãï, áñêåß

íá öôéÜîù Ýíáí Üëëï ëüãï ðïõ íá åßíáé ßóïò ìå

ôïí ðñþôï, üðùò óôá êëÜóìáôá (ðïëëáðëáóéÜæï-

íôáò Þ äéáéñþíôáò êáé ôïõò äýï üñïõò ìå êÜðïéïí

áñéèìü).

¢óêçóç 1

Ìðïñåßò íá óõìðëçñþóåéò ôá ðáñáêÜôù êåíÜ þóôå íá ðñïêýøïõí

æåõãÜñéá ßóùí ëüãùí;

ëýóç

Óôçí ðñþôç áíáëïãßá âëÝðù üôé ãéá íá ðñïêýøåé ôï 6 ðñÝðåé íá ðïëëá-

ðëáóéÜóù ôï 2 ìå ôï 3. ¢ñá óôïí ðáñïíïìáóôÞ ðñÝðåé íá âÜëù ôï 4,

áöïý 3 . 4 = 12. Ìå ôçí ßäéá ëïãéêÞ óõìðëçñþíù ôá õðüëïéðá æåõãÜ-

ñéá þóôå íá ãßíïõí áíáëïãßåò.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 31

= = = =
2 6 8 6 12 7

12 3 12 5 11 121

= = = =
2 6 8 6 12 77

4 10

2 7

12 3 12 5 11 121

= = =
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â. 
9 : 3 3

36 : 3 12
=

4

35

15

50 9

3 1

5

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 31

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 3
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 31

á. 
2 2 4 8

5 5 4 20

⋅
= =

⋅

Ðñüâëçìá 1

Ç áíáëïãßá æÜ÷áñçò - íåñïý ãéá ôç äçìéïõñãßá óéñïðéïý óýìöùíá ìå ìéá

óõíôáãÞ åßíáé 5 ðñüò 2. Áí ÷ñçóéìïðïéÞóïõìå 350 ãñáìì. æÜ÷áñçò ðüóï

íåñü ðñÝðåé íá âÜëïõìå þóôå íá ôçñÞóïõìå ôç óõíôáãÞ;

Óýìöùíá ìå ôï ðñüâëçìá,Ý÷ïõìå:

= =
γραµµ. ζάχαρη 5 350

γραµµ. νερό 2

ÅðåéäÞ 350 : 5 = 70 , ãéá íá éó÷ýåé ç áíáëïãßá ðñÝðåé íá ðïëëáðëáóéÜóïõìå ôï 2 ìå

ôï 70 . Ôüôå åßíáé  =
5 350

2 140
. ¢ñá ðñÝðåé íá âÜëïõìå 140 ãñáìì. íåñü.

ëýóç

Ôï æåõãÜñéá áñéèìçôþí Þ ðáñïíïìáóôþí ðïõ äåí Ý÷ïõí óâçóôåß ìáò âïçèïýí

íá âñïýìå ôïí áñéèìü ðïõ èá ðïëëáðëáóéÜóïõìå Þ èá äéáéñÝóïõìå þóôå íá

ðñïêýøåé áíáëïãßá.

Áðü ôïõò ëüãïõò óôéò áíáëïãßåò
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ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 31

3 3 : 3 1

9 9 : 3 3
= =

Ï åêôõðùôÞò Á ôõðþíåé 6 óåëßäåò ôï ëåðôü êáé ï åêôõðùôÞò Â ôõðþíåé 1 óåëßäá óå 10 äåõôåñüëåðôá.

Èá ìåôáôñÝøù ôá äåõôåñüëåðôá óå ëåðôÜ êáé áöïý ó÷çìáôßóù ôïõò ëüãïõò ãéá ôïõò äýï åêôõðùôÝò

Á êáé Â, 
σελίδες που τυπώνονται

χρόνος που χρειάζεται για την τύπωση
,  èá ôïõò óõãêñßíù.

Ïé ëüãïé åßíáé ßóïé, äçëáäÞ óôïí ßäéï ÷ñüíï ôõðþíïõí ßäéï áñéèìü óåëßäùí. Ãéá ôï ëüãï áõôü ìáò

óõìöÝñåé íá áãïñÜóïõìå ôïí öèçíüôåñï.

Ï ëüãïò ôùí ÷ñùìÜôùí ìðëå-êßôñéíï óýìöùíá ìå ôïí ïðïßï èá ðñïêýøåé ôï

ðñÜóéíï ÷ñþìá åßíáé 3:9. Ãéá ôï óêçíéêü óôï ìÜèçìá ôçò ÈåáôñéêÞò ÁãùãÞò èá

÷ñçóéìïðïéçèåß 1 êïõôß ìðëå ÷ñþìá êáé 3 êïõôéÜ êßôñéíïõ ÷ñþìáôïò. Èá åëÝãîù,

ëïéðüí, áí ôá äýï êëÜóìáôá áðïôåëïýí ìéá áíáëïãßá.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 32

Ï ëüãïò ôùí ãõíáéêþí  - Üíäñþí  ðñÝðåé íá åßíáé ôïõëÜ÷éóôïí 1 ðñïò 3.

Áöïý ïé Üíäñåò  óôï øçöïäÝëôéï ôïõ êüììáôïò åßíáé 27, èá ðñÝðåé íá ó÷ç-

ìáôßóù áíáëïãßá áðü ôï ëüãï 
1

3
, öôéÜ÷íïíôáò ôïí íÝï ëüãï ìå ðáñïíïìáóôÞ

ôï 27.
1       1·9     9

3       3·9    27
=

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
äñáóôçñéüôçôáò
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 32

Áðü ôïõò ëüãïõò óôéò áíáëïãßåò

10 äåõôåñüëåðôá=
10

60
 ëåðôÜ.
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32. Áíáëïãßåò

1. Ó÷çìáôßæù ôçí áíáëïãßá âÜæïíôáò óôç èÝóç ôïõ æçôïýìåíïõ áñéèìïý x.

2. Åöáñìüæù ôá óôáõñùôÜ ãéíüìåíá.

3. ÊÜíù ôïí ðïëëáðëáóéáóìü.

4. Ëýíù ôçí åîßóùóç.

6 . ÷=24 . 3

6 . ÷=72 Þ ÷=72:6=12

9 . ÷=12 . 3

9 . ÷=36 Þ ÷=36:9=4

7 . ÷=5 . 21

7 . ÷=105 Þ ÷=105:7=15

8 . ÷=6 . 4

8 . ÷=24 Þ ÷=24:8=3

9 . ÷=10 . 18

9 . ÷=180 Þ ÷=180:9=20

8 . ÷=3 . 24

8 . ÷=72 Þ ÷=72:8=9

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 33

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 33

ÐïëëáðëáóéÜæïíôáò “÷éáóôß” ôïõò üñïõò ìéáò áíáëïãßáò ôá ãéíüìåíá ðïõ ðñï-

êýðôïõí åßíáé ßóá. Ôá ãéíüìåíá áõôÜ ëÝãïíôáé óôáõñùôÜ ãéíüìåíá.

Åäþ, èá åëÝãîù áí ôá äýï ãéíüìåíá åßíáé ßóá êáé ôüôå èá âÜëïõìå ôï óýìâï-

ëï ôçò éóüôçôáò.

1 . 30=30

3 . 10=30

8 . 14=112

7 . 16=112

5 . 8=40

9 . 4=36

= =¢ñá
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1. Ó÷çìáôßæù ôçí áíáëïãßá :
2 χ

100 5
=

2. Åöáñìüæù ôá óôáõñùôÜ ãéíüìåíá:

100χ 2 5= ⋅

3. ÊÜíù ôïí ðïëëáðëáóéáóìü 100χ 10=

4. Ëýíù ôçí åîßóùóç.

2 χ

100 5
=

100χ 10=

χ 10 : 100=

χ 0,1=

1. Ó÷çìáôßæù ôçí áíáëïãßá :
χ 90

35 1
= .

2. Åöáñìüæù ôá óôáõñùôÜ ãéíüìåíá:

χ 35 90= ⋅

3. ÊÜíù ôïí ðïëëáðëáóéáóìü.

4. Ëýíù ôçí åîßóùóç.

χ 90

35 1
=

χ 90 35= ⋅

χ 3150=

á. ÌÝôñçóá ôçí áðüóôáóç óôïí ÷Üñôç ìåôáîý ôùí äýï ðüëåùí êáé ôç âñÞêá 3cm.

Ç êëßìáêá åßíáé 
1

500.000

1. Ó÷çìáôßæù ôçí áíáëïãßá :
1 3

500.000 χ
= .

2. Åöáñìüæù ôá óôáõñùôÜ ãéíüìåíá: ⋅ = ⋅1 χ 3 500.000

3. ÊÜíù ôïí ðïëëáðëáóéáóìü: ⋅ = ⋅1 χ 3 500.000

4. Ëýíù ôçí åîßóùóç: χ 1.500.000=

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 33

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 34

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

Äñáóôçñéüôçôá
ôåôñ. åñãáóéþí â,
óåë. 34

Áíáëïãßåò
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33. ÓôáèåñÜ êáé ìåôáâëçôÜ ðïóÜ

ÐïóÜ

Ïé Ýííïéåò ðïõ ìðïñïýí íá ìåôñçèïýí êáé åðïìÝíùò íá åêöñáóôïýí ìå óõãêåêñéìÝíï

áñéèìü ëÝãïíôáé ðïóÜ.

ÕðÜñ÷ïõí ðïóÜ óôáèåñÜ, äçëáäÞ Ý÷ïõí ðÜíôïôå ôçí ßäéá ôéìÞ êáé ðïóÜ ìåôáâëçôÜ, ôá

ïðïßá ìðïñïýí íá ðÜñïõí äéÜöïñåò ôéìÝò.

Ïé Ýííïéåò ðïõ ìðïñïýí íá ìåôñçèïýí êáé åðïìÝíùò íá åêöñáóôïýí ìå óõãêåêñéìÝíï áñéèìü

ëÝãïíôáé ðïóÜ.

ÕðÜñ÷ïõí ðïóÜ óôáèåñÜ, äçëáäÞ Ý÷ïõí ðÜíôïôå ôçí ßäéá ôéìÞ êáé ðïóÜ ìåôáâëçôÜ, ôá ïðïßá

ìðïñïýí íá ðÜñïõí äéÜöïñåò ôéìÝò.

Ç áðüóôáóç ÁèÞíá - ×áëêßäá.

Ôï Üèñïéóìá ôùí ãùíéþí åíüò ôñéãþíïõ.

Ï áñéèìüò ôùí ðëåõñþí åíüò ôåôñáãþíïõ.

Ïé ìÝñåò ôçò åâäïìÜäáò.

Ïé þñåò ìéáò çìÝñáò.

Ç èåñìïêñáóßá ìéáò çìÝñáò.

Ôá Ýóïäá åíüò ìáãáæéïý.

Ç ôéìÞ ìéáò ìåôï÷Þò.

Ç êáôáíÜëùóç êáõóßìïõ åíüò áõôïêéíÞôïõ.

Ï ðëçèõóìüò ìéáò ÷þñáò.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 35
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ÓôáèåñÜ êáé ìåôáâëçôÜ ðïóÜ

Ðáñáäåßãìáôá óôáèåñþí ðïóþí:

1. Ïé ìÞíåò ôïõ ÷ñüíïõ (Óôáèåñü ðïóü, 12 ìÞíåò Ý÷åé ï ÷ñüíïò).

2. Ï áñéèìüò ôùí ðëåõñþí åíüò ôåôñáãþíïõ (Óôáèåñü ðïóü, 4 åßíáé ïé ðëåõñÝò åíüò ôåôñáãþíïõ).

3. Ç áðüóôáóç ÁèÞíáò - Ëáìßáò (Óôáèåñü ðïóü).

4. Ïé þñåò ìéáò çìÝñáò (Óôáèåñü ðïóü).

Ðáñáäåßãìáôá ìåôáâëçôþí ðïóþí:

1. Ç êáôáíÜëùóç åíüò áõôïêéíÞôïõ (Ìåôáâëçôü ðïóü, üóï ìåãáëýôåñåò åßíáé ïé óôñïöÝò ôïõ êéíçôÞ-

ñá, ôüóï ìåãáëýôåñç èá åßíáé ç êáôáíÜëùóÞ ôïõ).

2. Ôá Ýóïäá åíüò ìáãáæéïý ìå ñïý÷á (Ìåôáâëçôü ðïóü, åîáñôÜôáé áðü ôéò ðùëÞóåéò ðïõ èá êÜíåé ôçí

çìÝñá áõôÞ).

3. Ï ðëçèõóìüò ìéáò ÷þñáò (Ìåôáâëçôü ðïóü, åîáñôÜôáé áðü ôéò ãåííÞóåéò êáé ôïõò èáíÜôïõò).

4. Ï ëïãáñéáóìüò ôïõ ñåýìáôïò (Ìåôáâëçôü ðïóü, åîáñôÜôáé áðü ôçí êáôáíÜëùóç).

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 35

Áñéèìüò ìáèçôþí Ýêôçò ôÜîçò 27 ìáèçôÝò

Ç áðüóôáóç ðïõ ðåñðÜôçóáí 10 ÷éëéüìåôñá

Ôá÷ýôçôá áóôõíïìéêþí áõôïêéíÞôùí 5 ÷éëéüìåôñá ôçí þñá

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 36
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34. ÁíÜëïãá ðïóÜ

Äýï ðïóÜ åßíáé áíÜëïãá, üôáí ïé ôéìÝò ôïõ åíüò ðñïêýðôïõí áðü ôéò ôéìÝò ôïõ Üëëïõ ðïëëáðëáóéÜ-

æïíôáò êÜèå öïñÜ ìå Ýíáí óôáèåñü áñéèìü.

ÊÜðïéá ðïóÜ , åíþ öáßíåôáé üôé åîáñôþíôáé ôï Ýíá áðü ôï Üëëï, ãéáôß áõîÜíïíôáé ôáõôü÷ñïíá, äåí

åßíáé áíÜëïãá.

Ðïóüôçôá ôåôñáäßùí - Áîßá ôïõò

Åßíáé áíÜëïãá, äéüôé ôï ðüóï èá ðëçñþóù åîáñôÜôáé áðü ôçí ðïóüôçôá ôùí ôåôñáäßùí.

Ç ÷ñçìáôéêÞ áîßá èá ðñïêýøåé áí ðïëëáðëáóéÜóïõìå ôçí áîßá ôïõ åíüò ôåôñáäßïõ ìå ôïí áñéèìü ðïõ ìïõ

äåß÷íåé ôçí ðïóüôçôá ôùí ôåôñáäßùí ðïõ èá áãïñÜóïõìå.

Ôá÷ýôçôá ôïõ áõôïêéíÞôïõ ìáò - ×ñüíïò ðïõ áðáéôåßôáé ãéá íá öèÜóïõìå

Äåí åßíáé áíÜëïãá, äéüôé üóï ðéï ãñÞãïñá ðçãáßíù, ôüóï ðéï ãñÞãïñá èá öèÜóù.

Áñéèìüò åñãáôþí - ×ñüíïò åêôÝëåóçò Ýñãïõ

Äåí åßíáé áíÜëïãá, äéüôé üóï ðåñéóóüôåñïõò åñãÜôåò Ý÷ù, óå ôüóï ëéãüôåñï ÷ñüíï èá åêôåëåóôåß ôï Ýñãï.

Áñéèìüò áôüìùí - Ìåñßäåò ðïõ êáôáíáëþíïõí

ÁíÜëïãá ðïóÜ, áöïý èá êáôáíáëùèïýí ôüóåò ìåñßäåò üóá ôá Üôïìá ðïõ õðÜñ÷ïõí (ðñïûðüèåóç: ßóç ðïóü-

ôçôá öáãçôïý ðñÝðåé íá áíôéóôïé÷åß óå êÜèå Üôïìï).

Áñéèìüò ôÜîåùí ôïõ ó÷ïëåßïõ - Áñéèìüò äáóêÜëùí óôï ßäéï ó÷ïëåßï

ÁíÜëïãá ðïóÜ, äéüôé üóï ðéï ðïëëÝò ôÜîåéò Ý÷åé ôï ó÷ïëåßï, ôüóïõò ðåñéóóüôåñïõò äáóêÜëïõò èá ÷ñåéáóôåß

ôï ó÷ïëåßï.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 37
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ÁíÜëïãá ðïóÜ

• Ôá êéëÜ ðïñôïêÜëéá ðïõ èá áãïñÜóù - Áîßá ôïõò.

• ÐëåõñÜ ôåôñáãþíïõ - Ðåñßìåôñïò

• Ïé þñåò ðïõ äïõëåýù - ×ñÞìáôá ðïõ ðáßñíù

2 . 7,50 = 15• (äéðëÜóéï ðïóü)

3 . 2,20 = 6,6• (ôñéðëÜóéï ðïóü)

4 . 2 =8 êéëÜ (ôåôñáðëÜóéá êéëÜ)

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 3
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 37

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 37
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ÊéëÜ ôõñß 1  2  3  4  5  6  7  8

ÊéëÜ ãÜëá 5 10 15 20 25 30 35 40

Ôá ðïóÜ åßíáé áíÜëïãá äéüôé, ìå ðåñéóóüôåñá êéëÜ ãÜëáôïò, ðáñÜãåôáé ðåñéóóüôåñç ðï-

óüôçôá ôõñéïý. Ìå ôïí ßäéï áñéèìü ðïõ ðïëëáðëáóéÜæù ôá êéëÜ ãÜëáôïò ðïëëáðëáóéÜæù

êáé ôá êéëÜ ôïõ ôõñéïý.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 37

 ÁíÜëïãá ðïóÜ

Óôá áíÜëïãá ðïóÜ, üôáí ðïëëáðëáóéÜæåôáé Þ äéáéñåßôáé ç ôéìÞ ôïõ åíüò

ðïóïý ìå Ýíáí áñéèìü, ôüôå ðïëëáðëáóéÜæåôáé Þ äéáéñåßôáé êáé ç

áíôßóôïé÷ç ôéìÞ ôïõ Üëëïõ ðïóïý ìå ôïí ßäéï áñéèìü.

Óôá áíÜëïãá ðïóÜ ïé ëüãïé ôùí áíôßóôïé÷ùí ôéìþí ôïõò åßíáé ßóïé êáé

ó÷çìáôßæïõí áíáëïãßá.

ÅîåôÜæù ôá ðïóÜ. Ðáñáôçñþ üôé åßíáé áíÜëïãá (ç áîßá ðñïêýðôåé áí ðïëëáðëáóéÜ-

óù ôçí áîßá ôçò ìéáò êñÝðáò åðß ôïí áñéèìü ôùí êñåðþí ðïõ èá áãïñÜóåé). Ó÷çìá-

ôßæù ôïí ðßíáêá ôéìþí.

Áñéèìüò áðü êñÝðåò 1 2 3 4 5 6 7

Áîßá óå 2 4 6 8      10      12     14

Ðáñáôçñþ üôé ìå 12  ìðïñåß íá áãïñÜóåé 6 êñÝðåò.

ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
ðñïâëÞìáôïò 1
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 37
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ÁðÜíôçóç
Üóêçóçò 2
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 19

ÁðÜíôçóç
äñáóôçñéüôçôáò
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë. 38

Óôá ðñïâëÞìáôá ìå áíÜëïãá ðïóÜ,ôï ãñÜöçìá

ðïõ ðñïêýðôåé åßíáé ðÜíôïôå ìéá åõèåßá ãñáììÞ.
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1. Ìéá âñýóç ãåìßæåé ìå íåñü, ìüíç ôçò, ìéá äåîáìåíÞ óå 12 þñåò, äåýôåñç âñýóç ôç ãåìßæåé óå 15 þñåò

êáé ôñßôç óå 20 þñåò. Áí áíïßîïõí êáé ïé ôñåßò âñýóåò ìáæß óå ðüóåò þñåò èá ãåìßóïõí ôç äåîáìåíÞ;

2. Ï ÔÜóïò îåêßíçóå ãéá ôï âéâëéïðùëåßï íá áãïñÜóåé ìïëýâéá ìå 4,20 • óôçí ôóÝðç ôïõ. ¼ôáí Ýöôáóå

óôï ôáìåßï, äéáðßóôùóå üôé åß÷å ìüíï 65 ëåðôÜ. Ðüóá ÷ñÞìáôá Ý÷áóå óôï äñüìï; Íá åêöñÜóåéò ìå ìéá

åîßóùóç ôï ðñüâëçìá ôïõ ÔÜóïõ êáé ìåôÜ íá ôï ëýóåéò.

3. Ç Ìáñßá åñãÜæåôáé óå ìéá åôáéñßá êáé ðëçñþíåôáé ìå 5  ôçí þñá. ×ñåéÜæåôáé íá ìáæÝøåé 252 . Ðüóåò

þñåò ðñÝðåé íá äïõëÝøåé;

4. Ï Êþóôáò èÝëåé íá ôáîéíïìÞóåé ôïõò äßóêïõò ôïõ óå êïõôéÜ ðïõ ÷ùñÜíå 15 äßóêïõò ôï êáèÝíá. ¸÷åé

óõíïëéêÜ 450 äßóêïõò. Ðüóá êïõôéÜ èá ÷ñåéáóôåß;

5. Óôç âéâëéïèÞêç ôïõ ó÷ïëåßïõ õðÞñ÷áí 52 âéâëßá. Ïé ìáèçôÝò ðÞñáí áðü 3 âéâëßá ï êáèÝíáò,ãéá íá

äéáâÜóïõí óôéò êáëïêáéñéíÝò äéáêïðÝò . Óôï ôÝëïò Ýìåéíáí 4 âéâëßá áôá ñÜöéá. Ðüóïé Þôáí ïé ìáèçôÝò;

(Íá ôï ëýóåéò ìå åîßóùóç) .

6. Ôá 
3

5
 ôùí ìáèçôþí ìéáò ôÜîçò åßíáé áãüñéá. Áí ôá êïñßôóéá åßíáé 14, ðüóïõò ìáèçôÝò Ý÷åé ç ôÜîç;

ÊñéôÞñéï áîéïëüãçóçò
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7. Aðü 1000 êéëÜ åëéÝò ðáßñíïõìå 250 êéëÜ ëÜäé. Ôá 750 êéëÜ ëÜäé, áðü ðüóá êéëÜ åëéÝò ôá ðÞñáìå;

8. Óôçí ðñþôç ôÜîç åíüò äçìïôéêïý ó÷ïëåßïõ õðÜñ÷ïõí 36 êïñßôóéá êáé 12 áãüñéá. Óôçí äåýôåñç ôÜîç

õðÜñ÷ïõí 54 áãüñéá êáé 18 êïñßôóéá. ÕðÜñ÷åé ç ßäéá áíáëïãßá áãïñéþí - êïñéôóéþí óôéò äýï ôÜîåéò;

9. Ç ÅëÝíç ãéá íá ðåñðáôÞóåé 3 ÷éëéüìåôñá êÜíåé 25 ëåðôÜ. Ìðïñåßò íá âñåéò ðüóï èá êÜíåé ãéá íá

ðåñðáôÞóåé 6 ÷éëéüìåôñá, áí ðåñðáôÜåé ìå ôçí ßäéá ôá÷ýôçôá;

10. Áðü ôá ðáñáêÜôù æåõãÜñéá ðïóþí, õðïãñáììßæù áõôÜ ðïõ åßíáé áíÜëïãá:

Ôï ýøïò êáé ôï âÜñïò åíüò áôüìïõ.

Ôá êáôáíÜëùóç êáõóßìùí êáé ôá ÷éëéüìåôñá ðïõ äéáíýïíôáé.

Ç ðïóüôçôá åíüò ðñïúüíôïò êáé ç ÷ñçìáôéêÞ áîßá ôïõ.

Ç þñá ôçò çìÝñáò êáé ç èåñìïêñáóßá.

Ïé þñåò åñãáóßáò êáé ïé áðïäï÷Ýò åíüò õðáëëÞëïõ.

Ôï ìÝãåèïò åíüò êôéñßïõ êáé ç ôéìÞ ôïõ.

Ôï ÷ñþìá åíüò áõôïêéíÞôïõ êáé ç ôéìÞ ôïõ.


